
##الدالة العكسیة-النھايات والإتصال##
لتحد يد :تحديد النھايات1
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:العملیات على النھايات
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)2:مثلا0xبدون أن تقبل نھاية في النقطة0xمعرفة في نقطةfيمكن أن تكون دا لة)1 ) ( 1)f x x x  معرفة

.لھا   نھاية في الصفرولیست0في

:مثلا0xو تقبل نھاية في النقطة0xغیرمعرفة في نقطةfيمكن أن تكون دا لة)2
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.0xيجب أن تكون معرفة بجوار0xنھاية في نقطة fبل دالة لكي تق)3

:مثلا.يمنع منعا كلیا تفكیك نھايتین الا بشروط)4

gإذا إعتبرنا الدالتین  و fالمعرفتین ب:( ) sin( )f x x    و
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نھايات اعتیاديةلدوال مثلثیة:
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:الإتصال2

:1تعريف

:يجب أن يتحقق ما يلي0xمتصلة في نقطةfلكي تكون دالة 

.0xمعرفة في f:1شرط
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:خاصیة

0xالیسارفي اذا وفقط اذا كانت متصلة على الیمین وعلى0xمتصلة في fتكون

:الدوال المتصلةالعملیات على
:الاتصال على مجال

متصلة على مجالfتكون دالة ** ,a bاذا وفقط اذا كانت:

ى المجال المفتوحمتصلة عل-- ,a b.

.aمتصلة على يمین--
.bمتصلة على يسار--

فان0xدالة متصلة فيgو0xدالة متصلة فيf:كانتاذا**

f gوf gوf وf0دوال متصلة فيx.

و
f

g
)0(مع0xدالة متصلة في ) 0g x .

:لدوال المتصلة الاعتیاديةا**
.كل دالة حدودية متصلة على *
.كل دالة جذرية متصلة على حیز تعريفھا*
.متصلتان علىsinوcosالدوال المثلثیة *

;تصلةعلىمTangenteالدالة المثلثیة *
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:التمديدبالا تصا ل

*f0دالة عددية تقبل تمديدا بالاتصال في نقطةxاذا كان:
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.0xيحتوي على عنصردالة معرفة على مجال مفتوح و fتكنل:لنھايات والترتیبا3
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:نھاية واتصال مركبة دالتین4

):بحیثJدالة معرفة على مجال gوIلى مجال دالة معرفة عfلتكن* )f I J

.Iالمجالعلىمتصلةدالةgofالمركبة:فانJعلىمتصلةgوIعلىمتصلةfكانتاذا

):بحیثJمعرفة  على مجالدالة gوaمنقط مركزهIدالة معرفة على مجال مفتوح fلتكن* )f I J
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وgالنھايةفيلةمتصlالمركبة:فانgofالنھايةتقبل( )g lفي=a0x

:صورة مجال بدالة متصلة5

صورة مجال مغلق)1 ,a b:

دالة متصلة على مجالfاذا كانت ,a b فان  صورة ,a b بالدالةfھو مجال ,m M

:بحیث   inf ( ) ; ,m f x x a b و   sup ( ) ; ,M f x x a b 

fدالة متصلة على المجال ,a b   ( , ) ,f a b m M 

:مبرھنة القیم الوسیطیة)2

دالة متصلة على مجال fاذا كانت-- ,a b فان لكل  عددمحصور بین( )f aو( )f b يوجد على الاقل

من المجال عدد ,a b بحیث يكون( )f  .

:حالة خاصة

دالة متصلة على مجالfاذا كانت-- ,a bوكان( ). ( ) 0f a f b 

)فان المعادلة  ) 0f x  تقبل حلا على الاقل في المجال ,a b.

في المجالحلا وحیداالمعادلة تقبل رتیبة قطعا وتحقق معطیات الخاصیة فانfاذا كانت:ملاحظة  ,a b.

:بدالة متصلةIصورة مجال)3
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b( إذا كانت الدالةfتناقصیة قطعا علىI:
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:الدالة العكسیة لدالة متصلة و رتیبة قطعا6

.f(I)=JالمجالنحوIالمجالمنتقابلfفانIمجالعلىقطعارتیبةومتصلةدالةfكانتذاا:مبرھنة
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nفان الدالةIدالة متصلة و موجبة على مجال fاذا كانت )4 f
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