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 ) ن3( التمرين الأول
) المنسوب إلى معلم متعامد ممنظم مباشر نعتبر النقط ξفي الفضاء  )0,1,1Αو( )1,1,0Βو( )0, 1, 1− −

CΑΒ∧Α

C. 

1( (a- احسب . 
(b- و استنتج أن النقطΑΒوCغير مستقيمية . 

) معادلة ديكارتية للمستوى  )2 )CΑΒ 0: هيx y z −تحقق أن  + =
2 2 2 2 4 4 0x y z x y

. 

)لتكن الفلك )3 +هي Sة  التي معادلتها ( + − − + = 

(a- حدد مرآز و شعاع ( )S. 

(b- بين أن المستوى ( ) ( )S وفق دائرة ( )CΑΒ يقطع الفلكة Γ 

(c- حدد مرآز وشعاع ( )Γ. 

)ن الموازيين للمستوى حدد معادلة ديكارتية لكل من المستويي )4 )CΑΒ( )S  . و المماسين للفلكة 
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 ) ن3,5 ( التمرين الثاني
):  المعادلة ) )نعتبر )2: ; 3 3 2 2 3 0E z z i z i∈ − + − + = 

1( (a- حدد الشكل الجبري للعدد العقدي ( )2
3 i− +

E

 

(b- المعاد حل( لة  .(

) المنسوب إلى معلم متعامد ممنظم Pفي المستوى العقدي  )2 ), ,O i jℜ Β : التي ألحاقها هي CووΑ نعتبر النقط =

             2a i= و ( )3b i= 3 و + 3c i=  . على التوالي+

a(  اآتبb و cعلى الشكل المثلثي . 
b(  وأنشئ النقطΑΒوC  

3( (a-ب العدد  اآتb a
c a
−⎛ ⎞

⎜ ⎟−⎝ ⎠
C

  على الشكل المثلثي

(b- استنتج طبيعة المثلث ΑΒ
b c a= −

. 
4( (a- أن   تحقق

(b- استنتج طبيعة الرباعي O CΒ Α. 
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 ) ن1,5 ( التمرين الثالث
 . 1ن تحملان الرقم  و آرتي0 يضم آرتين تحملان الرقم Β  وصندوق1ن تحملان الرقم  و آرتي0 آرات تحمل الرقم 3 يضم Αصندوق 

 Β ثم نسحب آرة واحدة من Αنسحب بالتتابع وبدون إحلال آرتين من 
 ما هو عدد النتائج الممكنة )1
  .0ما هو عدد النتائج التي تكون فيها الكرات الثلات تحمل الرقم  )2
  .2ما هو عدد النتائج التي يكون فيها مجموع أرقام الكرات الثلاث يساوي  )3
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 ) ن2 ( مرين الرابعالت

: ملين احسب التكا )1
1
1
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x xe
⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

∫ 

,ليكن  )2
4 3

x π π⎡ ⎤∈ ⎢ ⎥⎣ ⎦
 

a( تحقق أن :         
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2 2
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sin ( ) tan ( )

)x
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b(  احسب
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)        سب التكامل )cos ln( )
1
e

J x dxπ= ∫

 

  باستعمال المكاملة بالأجزاء مرتين اح3)
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 ) ن10 ( مــســـألــة
 

 :الجزء الأول
 

)  g         آما يلي المعرفة على  نعتبر الدالة العددية  ) 1xg x e x= − −
)g xlim ( )

x
g x

→ + ∞

)g x

 
lim   و  احسب  )1 (

x → − ∞

2( (a- لكل  احسب '(x ∈
g

. 
(b- ضع جدول تغيرات الدالة . 
(c-ه استنتج أن :( )* , ( )x g x 0∀ ∈ > 

[]بين أن للمعادلة  )3 [ ]x , ( )g x x∈  .1,2 في المجال α حلا وحيدا =
 

:الجزء الثاني
  

1             بحيثxللمتغير الحقيقي   f لتكن الدالة العددية 

( ) ln( 1); 0

1( ) 1 ; 0

x

x

f x e x x

f x e x
x

−⎧ = + + ≥
⎪
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)fP . المنسوب إلى معلم متعام في المستوى f المنحنى الممثل للدالة Cوليكن  ), ,O i jℜ = د ممنظم 

 .∞− و ∞+ عند f  ونهايتيfDحدد  )1

: بين أن )2
0

0
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x
x

f x f
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f x f
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 . ثم أعط تأويلا جبريا و هندسيا للنتيجة

3( (a-بين أنه  :( )0, , '( )
( 1

xe g xx f x
x

−

∀ ∈ +∞ =
+ )

 

(b- احسب '( )f x لكل ] [,0x ∈ −∞ )x + ) و بين أن إشارتها هي إشارة  . على هذا المجال1
(c- ضع جدول التغيرات للدالة f. 

4( (a- بين أن ( )lim 0
x

f x
x→+∞

= 

(b-ائية للمنحنى  ادرس الفروع اللانه( )fC. 

      (c-أنشئ المن ( ) fCحنى 

( )Δ
. 

)ز  المحصور بين المنحنى احسب مساحة الحي )5 )C01 x و  ي و محور الأفاصيل و المستقيمان اللذان معادلتهما ه =x f= 
 
 

:الجزء الثالث

)لتكن المتتالية العددية nU :  المعرفة بما يلي (
( ) ( )

0

1

ln(2)
, n n

U
n U g U+

=⎧⎪
⎨ ∀ ∈ =⎪⎩

1 0U U 0ن 1 و تحقق أUاحسب  )1 < α< < ]α هو العدد الوارد في السؤال الثالث من الجزء الأول [. 

) أنبين )2 ( :ه ,0 nn U∀ α∈ < <

nU

( )nU

 

)بين )3  أن  .تناقصية (

 أن  . متقاربة و احسب نهايتهااستنتج )4

 
 في التصحيح سلامة التعبير و حسن التقديم يراعى :ملاحظة

 حظ سعيد للجميع


